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Dicoloration

Graphes : coloration = partition en indépendants
X(G) = taille minimale d'une coloration
critique = H < G = x(H) < x(G)

Digraphes : dicoloration = partition en acycliques (Neumann-Lara,
1982)

\(G) = taille minimale d’une dicoloration

dicritique = H < G = {(H) < {(G)

<~
G symmétrique = X(G) = x(G).



Quel est le nombre minimal d'arcs dans un digraphe k-dicritique a
n sommets ?
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Degré minimal

G graphe k-critique = 6(G) > k — 1.

G graphe k-critique =

2[E(G)| = (k= 1)[V(G)]



Degré minimal

G graphe k-critique = 6(G) > k — 1.

G graphe k-critique =

2[E(G)| = (k= 1)[V(G)]

G digraphe k-dicritique = §min(G) > k — 1.

G digraphe k-dicritique =

[A(G)[ = (k= 1)|V(G)]



Théoréme de Brooks

(Brooks, 1941)
G graphe connexe = x(G) < A(G) + 1, avec égalité si et
seulement si G est un cycle impair ou un graphe complet.



Théoréme de Brooks

(Brooks, 1941)
G graphe connexe = x(G) < A(G) + 1, avec égalité si et
seulement si G est un cycle impair ou un graphe complet.

(Mohar, 2010)
G digraphe connexe = X(G) < Apmax(G) + 1, avec égalité si et
seulement si G est un cycle dirigé, un cycle symmétrique impair,

ou un graphe complet.
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21E(G)| > (k—1)|V(G)|+ k-3



Théoréeme de Dirac

(Dirac, 1957)
k > 4, G graphe k-critique, G # Ky =

21E(G)| > (k—1)|V(G)|+ k-3

(Aboulker, Vermande, 2022)

<>
k > 4, G digraphe k-dicritique, G # Ky =

IA(G)| = (k= 1[V(G)| + k-3
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Raffinement du théoréme de Dirac

(Dirac, 1974)
k > 4, G graphe k-critique, G # Ky, G ¢ Dy =

20E(G)[ = (k= DIV(C)[ + k =1 —dka

(Aboulker, Vermande, 2022)

<>
k > 4, G digraphe k-dicritique, G # Ky =

IA(G)| = (k= DIV(G)| + k -2

(Aboulker, Vermande, 2022)
G digraphe 3-dicritique, G n'est pas un cycle symmétrique impair,
G¢D3=
[A(G)| = 2|V(G)| +2



Théoréme de Kostochka-Yancey

(Kostochka, Yancey, 2014)
k > 4, G graphe k-critique, G # Ky =
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Théoréme de Kostochka-Yancey

(Kostochka, Yancey, 2014)
k > 4, G graphe k-critique, G # Ky =

) 2 [ D= VI k3]

(Aboulker, Vermande, 2022)
<~
k > 4, G digraphe k-dicritique, G # Ky =

AG) > (k— 3 — 7= D)IV(G)| — k(5 — =)



List-coloration

(Harutyunyan, Mohar, 2011)
G graphe connexe, L assignation de couleurs,
Vv, |L(v)| > dmax(v), = G L-dicolorable = Vv, d*(v) = d~(v)
et tous les blocs de G sont des cycles, des cycles symmétriques

impairs, ou des digraphes complets.
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List-coloration

(Harutyunyan, Mohar, 2011)
G graphe connexe, L assignation de couleurs,
Vv, |L(v)| > dmax(v), = G L-dicolorable = Vv, d*(v) = d~(v)
et tous les blocs de G sont des cycles, des cycles symmétriques

impairs, ou des digraphes complets.

(Aboulker, Vermande, 2022)
G digraphe connexe, X C V(G) connexe, L assignation de
couleurs, Vv € X, |L(v)| > dmax(v), G — X L-dicolorable, = G
L-dicolorable = G[X] est une féret de Gallai.
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Théoréme de Stiebitz

(Stiebitz, 1982)
G graphe critique = |mo(G — S)| < |mo(G[S])|.
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Théoréme de Stiebitz

(Stiebitz, 1982)
G graphe critique = |mo(G — S)| < |mo(G[S])|.

(Aboulker, Vermande, 2022)
k > 3, G digraphe k—dicritique = |mo(G — S)| < |mo(G[S])].
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Preuves




Merci de votre attention.
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