Exercices : Fonctions, variations

EXERCICE 1

. . R R .
Dans cet exercice on cherche a montrer que la fonction f : - est croissante.
r — 2x+3

1) Tracer le graphe de la fonction f sur [—3,2].

2) Donner la définition d’une fonction croissante, en remplagant f(z;) et f(xs) par leurs expres-
sions.

3) Passer de 2x1 + 3 < 2x9 + 3 a 21 < 5 (¢f. cours sur les inéquations).
4) En s’inspirant des opérations que 'on a fait a la question précédente, montrer que la fonction

) . 2 ) 2
f est croissante. On remarquera que si 1 x 21 < x4, alors 571 < x5 (puisque 5= 1) et donc
2512'1 S 2.’[’2.

EXERCICE 2

. . R R
Dans cet exercice on cherche a montrer que la fonction f : - , ot a >0 et bsont
xr — ar+b

fixé, est croissante.

1) Montrer que la fonction x — 2x+4 est croissante. Puis que la fonction z — 22+5 est croissante.
2) Monter que si b est n’importe quel réel, la fonction = — 2z + b est croissante.

3) Montrer que si a est un réel strictement positif fixé et b un réel fixé, alors la fonction f :
{ R —- R

est croissante.
r — axr—+b

EXERCICE 3

R — R

Montrer que si a est un réel strictement positif fixé et b un réel fixé, alors la fonction f :
r +— —axr-+b

est décroissante. On pourra commencer par tester sur des exemples.

EXERCICE 4

Soit f la fonction définie sur I'intervalle |0;22] par : f(z) = 1/2. On note z; = 0,5 et 2o = 4.

1) Calculer les images de 1 et z5. Calculer 'image de 1. Tracer P'allure de la courbe.

2) On note D la droite passant par (z1, f(z1)) et (za, f(z2)). Quel est le signe du coefficient
directeur ?

3) Calculer le coefficient directeur et I'ordonnée a lorigine de D.

4) Est-ce que I'on obtiendrait le méme signe pour tout couple (x1,z5) avec x1 < 297



