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I Diagonalisation

Diagonaliser la matrice :

-2 1 0 0
1 -2

A=1 o 0

22

0 0 1 -2

II Convergences

Déterminer la nature des séries suivantes

ina
€

2. u,, = In(n)~ M
3. u, = (_1)n In(n)

n—In(n)

Loup = YnFi- n

5.u, = Arccosy/1 — n%
6. u, = sin (271'\/n2 + (—1)”)

1.u, =

IIT Somme

Montrer la convergence et calculer la somme de Y uy,.

_ 1

Lun = onymeymrs)
__ sin(na)

2. up = %5

3. up = g%

IV  Théoreme de Césaro

1. Etant donné u, — L, étudier la convergence pour o > 0 de
1 n
_ «@
an = Py Zk Uk
k=1

Indication: On pourra utiliser le théoreme Césaro
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2. Etudier de méme la convergence de

anzinz<ﬁ>uk

k=0

V Série de e°

[e%¢} nP
n=0 n!"

1. Soit p € N. Justifier la convergence de la série > On note a, sa somme.

2. Montrer que ap41 =Y 1_g <E> ax

3. Montrer que la série Z;O:O {;—’,’xp converge quelque soit x dans R.

VI Amélioration de la regle de d’Alembert

On considére une série Y u, ot u, > 0 telle que

Ja: Vn, UZH =1- E+@(_)

1. Determiner un équivalent de u,,.
Indication: On pourra étudier v, = In(uy,)

2. En déduire la convergence de > uy,

VII Inégalité de Carlemann

Soit u, > 0 telle que Y u, converge. On pose vy, = (uy ... un)l/"

1/n 1

1. On pose w,, = Ezzlp - up. Montrer que v, < (%) Zwy, pour tout n > 1.

2. Montrer que (n+ 1) (%)1/71 < e pour tout n > 1.

3. Faire une transformation d’Abel sur ZnN:1 W, (% — %H)

4. En déduire la convergence de Y v, et un majorant de la somme



