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25-26  OE NOTRE ACT/ON NAISSENT LES 0BTETS MATHEMATIQUES

Nous pouvons [...] avancer une hypothése : dp®e objets mathématiquegsroviennent, non de
I'abstraction des objets réels, dont ils décrirtlea traits caractéristiques, mais d’'un procesisolsjectalisation
des procédés lls ne dérivent pas d'une réalité extérieurelépendant de 'homme, dont ils représenteraient
'essence dépouillée des impuretés matérielless itswiormalisent I'action humaindl s’agit toujours, et il ne
pourrait en étre autrement, d’'un processus d'aft#brg une cristallisation en un petit nombre dait$r
invariables de la variété infinie des opérationfea@ivement accomplies. Mais I'abstraction viengnndes
données de la réalité, mais des opérations dechmitpue.Les mathématiques ne sont pas filles de la nature,
mais de l'art

[note de bas de pagdPour éviter les équivoques, il sera bon de petdjue le terme art ne renvoie pas a l'artiste
mais ad'artisan]

33/44/33TR0IS PHASES OE NAISSANCE

On remarque [...] une caractéristique important cacessus de génération des nouveaux objets : ceux-
ci entrent d’abord commiastruments de recherchméthodes démonstratives tirées d’'idées novatrizass un
second temps ils deviennestlutions de problémest aussbbjets d’étudeC’est au terme de ce processus qu'ils
acquiérent une véritable existence objective.

[...]

Dans la diversité des structures mathématiques®tvitissitudes historiques on a [...] un parcours
commun qui, a travers les trois phases que noussawises en lumiéreiastruments de recherche, solutions de
problémes, objets d’étudeconduit a la cristallisation d’objets tels qas roupes ou les courbes-équations..

Ces trois étapes sont toutes essentiefesr que l'on assiste a la matérialisation d'unjebb
mathématique. [...]

Des théories nouvelles, des découvertes nouvellesmportantes, créent de nouveaux objets
mathématiques. Ceux-ci apparaissent d’abord de amamas encore matérialisée, sous forme de méthodes
démonstratives, d'instruments de recherche. [...]rLiEnportance améne a les étudier pour eux-mémes,
indépendamment du contexte dans lequel ils oninétéduits ; et aussi en vue de leur utilisatione gce soit
dans des circonstances semblables ou différdresgprocédés opératoires devienredotsobjets d’étude

34 DECOUVERTE OU INVENTION 7

a la question de savoir s objets mathématiquesdnt inventés ou découverts, la réponse la plus
adéquate est qu'ils sont autant inventés que déctsuMl ne faut cependant pas croire qu'ils sowenté et
découvertssimultanément Au contraire, ilssont d’abord inventés comme procédés démonstrattfpuis
découverts ensuite comme objets mathématigdeda le réalisme de la plus grande partie dethénaaticiens
qui, s'ils sont disposés parler d'invention a memles techniques de démonstration, estiment emche que
les objets dont ils parlent ont une réalité objestiautrement dit qu'ils existent préalablement et
indépendamment de leur découverte.

35 MOTEUR OE LA CREATION

Comme l'esprit, les « objets » mathématiques genwént progressivement a la lumiére existaient en

un certain sens avant leur découverte, mais soeifoume différent. Non comme objets, mais commeéaiés,

en particulier comme procédures démonstrativesagffis. Je voudrais souligner I'adjeetfficace Car ce ne
sont pas toutes les démonstrations qui sont fégpndais seulement celles qui proviennent de raisbrae
régions profondes du travail mathématique. En oslseliberté du mathématiciequi « découvre » et « crée »
son univers en méme tempsst fille de la nécessitd 'introduction de nouveaux objets n’est pas uteac
arbitraire dépourvu de justification, mais I'issde profondes idées novatrices, qui se projetterdedéu de la
théorie dans laquelle elles avaient surgi et dagadlle elles avaient trouvé le moteur de leuriraspn.



