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SoLuTION 1 (Exercice 7). —
Soit # = LY un estimateur linéaire non-biaisé de 6. Posons

D=(L—(XTXx)"'xT),
Comme 8 est non-biaisé, pour tout & € RP on a
E(@) =0=E[(XTX)'XTY + DY]

=TE() + DX

=0+ DX0.
On en déduit que DX6 = 0, pour tout § € RP, et donc que DX = 0. On a alors

Cov(f) = Cov(f + DY)
= Cov(f) + 02DDT + E ((é - 9)(DY)T) +E ((DY)(é - G)T) :

E ((é - 9)(DY)T) =B ((X7X) " XxTe(De)T)
=2 XTX)"Y(Dx)T =0,

et pareillement

T

E ((DY)(@ - 9)T) - [IE ((é - 9)(DY)T)} =0.
On en déduit que
Cov(f) = Cov(f) + c>DD7
et donc que

Cov(f) = Cov(h).



