Dérivées
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. flz) = el on2peut exploiter le fait que f(z.fE) =1- P S——— pour obtenir plus
. +r+1-—z2zr+1) x®—1
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rapidement f'(x) (@ +a+ 1) (@2 +a+ 1)

. f(z) = sin(x) cos(2z); f’( ) = cos(x)cos(2z) — 2sin(z)sin(2x) = cos(z)(2cos?(z) — 1) —

4sin?(x) cos(z) = 2cos?(z) — cos(x) — 4cos(x) + 4cos®(z) = 6cos(z) — 5cos(z). On peut
également simplifier f avant de dériver : f(x) = 2sin(z)cos?(z) — sin(z), donc f'(z) =
2 cos3(z) — 4sin?(x) cos(z) — cos(z) = 2cos®(x) — 4cos(z) + 4cosd(z) — cos(z), qui donne
bien siir le méme résultat que ci-dessus.
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_ tan(2z) 2 tan(x)
~ tan(z) 1= tan2(a) |
4 tan 1 n 4 sin
1 — tan?(z)’ puis caleuler f'(z) = ta(l(mj(tar;;ﬁz))2(x)) - (COSQS(ng_) (;?252))2 en multipliant
numérateur et dénominateur par cos*(z). Alternativement, on dérive directement pour obtenir
2 tan(z) tan(2x)

; comme tan(2x) = , on peut simplifier f sous la forme f(z) =

cos?(2x) cos?(z)

f(x) = tan?(2) , que le splus courageux d’entre vous s’amuseront a simplifier.
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flz) = ; fl(r) = —————— = —————— (ce qu’on peut obtenir directement
In(x) In(x) 2(In(x))2

32
Vitzs 322
. f(x) = arctan(v/z3 + 1) ; f/(z) = 2/+2 _ .
3 , 9 9 9tan?(3z) ,
. f(x) = tan’(3x); f'(x) = 9tan*(3z)(1 + tan*(3z)) = o2 (37) qu’on laissera sous cette
x

forme car en une heure on ne peut pas se permettre de perdre trop de temps en simplifications

inutiles.
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10. f(z) = / " dt. En notant g(t) = X et G une primitive quelconque de g, on peut écrire
x
9 T 2 2 oz
f(z) = G(2?) — G(x), donc en dérivant f'(z) = 2zg(x?) — g(z) = :BeQ SR
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Intégrales
In(2) 1 In(2) 1 8—1 7
1. /0 e3*2 dy = [36350_2] = §(331n(2)_2 —e Y = 502 3’ Si on aime vraiment
les Changements de variable, on peut toujours commencer par poser t = 3r — 2.
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3. cos®(z) dox = —cos(3z) + —cos(x) dr = | —sin(3z) + —sin(z)| =0.
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o dr = | ——x2dt = [ 2— -2 @t = [2—2In(1 4] = 4 — 2In(3
/0 1+vz 0 /0 1+t /0 1+t [ n(1+1) (3)

(changement de variable t = /).
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! 1 1
. / T e = [2 In(1+ x2)} =3 In(2) (intégration directe).
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. /0 \/ngOS(xQ) dx = [; sin(xZ)];/; _ V3 (encore une intégration directe).
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/o Mmdx/o — 5~ % =2l +2) e+ DJf = 2In(4) ~21n(2) ~In(3) =
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