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1. Rappeler la définition d’une partition d’un ensemble E.
Une partition de F est un ensemble de sous-ensembles A, A,, ..., A, tels que
UAZ =FetVie {1,2,‘..,71}, Vj ?é’i, AimA]’ = (.

2. Déterminer le terme général de la suite (u,) définie par ug = 2 et Yn € N, w41 = 3u, + 2.
La suite est arithmético-géométrique, d’équation de point fixe x = 3z + 2, soit
x = —1. On pose donc v, = u, + 1, et v,41 = up+1 + 1 = 3u, +3 = 3(up + 1) = 3v,. La
suite (v,) est géométrique de raison 3 et de premier terme vy = ug + 1 = 3, donc
vy, = 3", puis u, = v, — 1 =371 — 1.
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3. Déterminer le terme général de la suite (u,) définie par up = 2, u; = 3 et Vn € N, Supqo =
AUpy1 — Up.
La suite est récurrente linéaire d’ordre 2, d’équation caractéristique 32> —4z+1 = 0.
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Celle-ci a pour discriminant A = 16—12 = 4, et admet donc deux racines r = % =
4—2 1 .. o eps
1, et s= —— = —. On peut donc écrire u, = a+ 30 avec au vu des valeurs initiales
10
a+f=2et a +§ =3 soit 3a+ G = 10. En faisant la différene des deux on obtient
2
2a = 8, soit a = 4, puis f = —2. Finalement, u, =4 — 30"
2 3 2uy — 3
4. Soit (uy,) la suite définie par ug = 1 et Vn € N, up4q1 = QZZ i T OnposeVn € N, t,, = Zzﬁ
Montrer que la suite (¢,) est géométrique, puis en déduire la valeur de ¢, puis celle de u,,.
4un+6
2 -3 T -3 4 6 —6u, —3 -2 3 1
Calculons donc t, ] = Unt1 = i“”Jré _ SUn Un _ TSUn S —tn.
2Upt1 + 2 2ZZI1+2 4, + 6 + 4du, + 2 Su, + 8 4
. . . 1 . 2ug — 3
La suite (¢,) est donc géométrique de raison ~2 et de premier terme ¢y = 2u0 i
U
1 1 n+1 0
7 donc ¢, = (—4) . Comme t,(2u, +2) = 2u, — 3, on a u,(2t, —2) = =3 — 2t,,

3+ 2t, 34" 4 2(—1)ntt
2 —2t, 247+l 4 2(—1)ntl"

soit u, =



