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Interrogation Ecrite n°2 : corrigé
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7 octobre 2010

Tous les calculs doivent apparaitre sur la feuille.

1. Rappeler la formule donnant les sommes partielles d’une suite arithmétique.

h=n Uy + U
Sn:Zuk: 02 “(n+1).
k=0

2. Déterminer le terme général de la suite (u,) définie par ug =1 et Yn € N, up41 = 4u,, — 6.
La suite est arithmético-géométrique, d’équation de point fixe r = 42 —6, soit x = 2.
On pose donc v, = u, — 2, et vy = Upt1 — 2 = duy, — 8 = 4(uy, — 2) = 4v,. La suite (vy,)
est géométrique de raison 4 et de premier terme vy = ug — 2 = —1, donc v, = —4",
puis u, = v, +2 =2 —4",

3. Déterminer le terme général de la suite (u,) définie par ug = uy = 1 et Vn € N, upi0 =
Up — Unt1
—

La suite est récurrente linéaire d’ordre 2, d’équation caractéristique z2 +
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Celle-ci a pour discriminant A = Z+2 =1 et admet donc deux racines r = 5 =
1_3

3" et s = % = —1. On peut donc écrire u,, = %4—6(—1)", avec au vu des valeurs

4
initiales a + (8 =1 et % — (8 =1, d’ott en additionnant 3% = 2, donc o = -, puis
1 -1 n+1
— + (=) .
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0= —3 Finalement, u, =

3u, +1 2u, — 1
.O Yn eN, t, = .
2uy, +4 tpose v T Up + 1

Montrer que la suite (¢,) est géométrique, puis en déduire la valeur de ¢, puis celle de u,,.
Qunpr =1 _ Gwtd 1 Gun+2-2un -4 dug—2_ 2
Unpr +1 0 41 Bup +14+2u,+4 0 BSup +5 0 5
. v bt o2 . 2up—1 1
suite (t,) est donc géométrique de raison 3 et de premier terme ¢, = 1 =5
Uo

4. Soit (uy) la suite définie par ug = 1 et Vn € N, up41 =

Calculons donc t,1; =

n—1
donc t, =

ot Comme t,(u, + 1) = 2u, — 1, on a u,(t, — 2) = —1 — t,, soit u, =
1+t,  5"42n!
2 —t, 2x5n—2on-1’




