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Algèbre et Arithmétique 1

Interrogation n"3 : mardi 19 octobre 2010

Documents, notes de cours ou de TD, téléphones portables, calculatrices sont i,nterd:its. Justifiez
toutes uos réponses.
Durée : 30 minutes
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Exercice 1
1 Soit (r,,),.N la suite arithmétique de raison 3 et de premier terme us - -1.

a) Donner, pour tout n € N, la valeur de tr. en fonction de n.

I .  VrêtN, I^=-Â+3,. ' .

b) Calculer 256.

4 
Xso = / trg

2 Soit / une application d'un ensemble ,4 dans un ensemble B, et soit X une partie
de B. Donner la définition de T-'(,X).

e -1.-^(X\=f re h \ {(*\e XL< , /  \  \  '  L  '  v \  
J

3 Soit / une application d'un ensemble ,4. sur un ensemble B. Donner la définition de
< / est surjective r.

{. "& a^V )t*\'û^-* tL a! \-"\*.r^\ ,ù(! VQr€-b/ 3a.é N , b= \G)
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6 Exercice 2
p ^ , , * .  -^ vqr Lout n tr IV ^-uu pOSe

, 5 "  :  ) - A 3  -  0 3 *  1 3 +  2 ,  + . . .  I  n s .*=0
Le but de 'exercice est de démontrer par récurrence que, pour tout n € N,

s , . :n2(n+r )2_
4

3::t." 
I'hyporhèse de récurrence.f o u r t o u t n€N ,

Uémontrer l" rérj;f.rimer 
^9,,o1 en fonction de ̂ g,., et de n.
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€) V.-.Êft. . I  r  s.*a=s^o [^*a\3
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T.t, So = 03= o _ or(o*ù.

, S.nt rn € 1r\l t+
r,4 _ .r -, 

t 
I , \^* )(^\ ,ù\o.^. .t rotnûlr6n5 /[n r+ A\ .

ri.'*L*^[ V.,r e \N
TSVP -+



] E*"r.i.u s
q 1 Démontrer par récurrence que, pour tout n € N, n3 - n est un multiple de 3. (On
J précisera l'hypothèse de récurrence utilisée.)

2 Pour tout n € N, posons on : g2n*2 - 2n*1 .
^
U a) Nlontrer que, pour tout n € N, a211 - 2an 17 .32n+2.

t b) Montrer par récurrence) que) pour tout n € N, 32n-r2 - 2'+1 est un multiple de 7.
(On précisera I'hypothèse de récurrence utilisée.)

4) f*^ !',! ^ e N) ,0.ùF 9(^) " ^o- * "V ru.. r. '^$'^F â. 3.

, ?(o) ,t\ I\^; / co^ o - o*3 'Ct rrn {*^^$^F d.3
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