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Correction

Exercice 1 (PT C 2011 — partiel)
1) a) La fonction F' définie sur [e,+oo[ par F(t) = Y est une primitive de f. Ainsi,
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Donc | I'intégrale / converge, et sa valeur est 1.
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b) La fonction ¢ +— m est continue par morceaux et a valeurs dans R. De plus,
n
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Et d’aprés le critére de Riemann, 'intégrale de 2 converge au voisinage de +o0o (2 > 1).

est convergente.
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Donc, par majoration, | 'intégrale —
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2) a) h > 0 donc, par croissance comparée, t£+moo W =0

) N : 1
b) D’aprés a), tl}f&—noo W =0, donc

1
Ve > 0 3ty €1, +o0[ / VEt = 1o 5 <€

th(Int)

est bien défini et strictement positif.
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De plus, dés que t > 1, m

(Int)B

Ainsi, en choisissant € = 1, | il existe un réel ¢y tel que, pour t > ty, 0 <

— < 1.
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c) Soit tg comme au b). Soit ¢ > tg quelconque. Alors, 11" est bien défini et strictement positif.
Ainsi, d’apreés b),
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Conclusion : |Vt > t; 0<
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d) D’aprés le critére de Riemann, l'intégrale de —— converge au voisinage de +o00 (1 + h > 1).
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La fonction t — m est continue par morceaux et a valeurs dans Ry sur [tg, +-00].
n
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Donc, d’aprés c¢), par majoration, | l'intégrale ——— est convergente.
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